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SUR UNE FORMULE RELATIVE AUX FONCTIONS DE BESSEL
MODIFIEE A PLUSIEURS VARIABLES*

Radovan R. Janié
Dans [1], [2] et [3] a été sommée la série suivante
+o0
S 21+ k) Ju () Tusk (%),
n=0

ou J,(x) est la fonction de Bessel de premiére espéce.
Dans cette note nous allons sommer la série

+o0
Z Cr+k)Li(xy, X5 o ee s X)) Dnpre (%15 X505 o005 X0)s
n=0
oll k est un nombre entier et 7, (x,, x,, ..., x,) la fonction de Bessel modifiée

de premiére espéce de r variables.
Désignons par S la somme de cette série. Alors, nous avons

(1 S=2PK)+kQ k),
avec
+w0
2 P (k)= Z nly (Xy, X35 ooy X)) Dnga (X1 X35 oo 5 X0),
n=0
+o0
3 Q)= > In(x1, X35 < oo s X)) Loy (xy, Xp5 o005 X)-
n=0
En utilisant la formule (voir: [4])
©) 2nl,= 3 mxy (I —Inim),
m=1
ou I,=I,(x;, x5, ..., %), la formule (2) devient

n=0| m=

P (k) =—;' +§°:° [ il mxy, ([n—m —In+m) In+k]

-1
2

M-~

+o0 + o
mxm[ Z I, In+k+m_ z In1n+k—m]
1

m n=-—m n=m

I

* Présenté le 1 décembre 1965 par D. S. Mitrinovi¢ et P. M. Vasié.
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1 r + o +o0
; Z [ Z In In+k+m'— Z [n [n+k—m:|

n=0 n=0

- z mMxy, ([—m Ik+ te %'1—1 [k+m—1+10[k—m R +Im—1]k*1)‘

m=1

De 13, au moyen des formules (3) et /_ =1/, on trouve

&) P (k)=

W -

S M (O (k) — Q (k—m))
m=1

4
T

(SRS

3
\iM“

Mxy, [ z Is ([k+(m—s) -+ Ik—(m—s)) - ]m ]k + 10 ]k*m:l'

s=1

1

En posant n-+k=m dans

PUY+kQU) =S (1+K) Ly Ty

n=0

et en utilisant la formule (4), on obtient

(6) P(k) kQ(k) mxm[g (]n In+k—m_In In+k+m)}
1

mxy (Q (k—m)—Q (k- m)).
Si l’on ajoute, membre & membre des égalités (5) et (6), on parvient a

D 2PM+kQK =S @ni R Ll

n=0

12 d
~‘2“ Z [ D L tmn—syt Te—im—) —In I + 1 Ik—m]'

s=1

Dans le cas r=1, de (7), on obtient
+eo 1
(8) > @uAk) I (X) Ly (x) = 5 X (Jo (%) D=y (%) +1; (%) T ().
n=0
En utilisant la formule 7, (ix) =i"J,(x), la relation (8) donne

S (17 @Ry ) T (9 = (Jy () iy )=, (9 T 9).
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