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SUR LES FONCTIONS DE BESSEL MODIFIEES DE PREMIERE
ESPECE D'ORDRE ENTlER DE PLUSIEURS VARIABLES*

Radovan R. Janie

B. Jekowsky [1] a donne la definition suivante: La fonction de Bessel
modifiee de premiere espese d'ordre k entier de n variables est Ie coefficient
de Uk dans Ie developpement suivant

Dans l'artic1e 1I] on n'a considere que Ie cas ou n = 2. Nous avons etendu
des resultats obtenu dans 1'article cite au cas ou n est un nombre entier
que1conque. Les resultats donnes ici, generalisant ceux de Jekowsky, ne sont
pas une simple extension ou une analogie, mais, par contre, dans certains cas
il fallait suivre une nouvelle voie. Nous avons obtenu, en substance, les resul-
tats suivants:
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Une formule analogue ne se trouve pas dans [1]. Nous
demontre la formule suivante

avons aussi
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3. Si Pr (xv X2' . . . , xn) est un polyn6me d' Appell de n variables (voir
[2]), on a
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4. Nous avons obtenu Ie theoreme d'addition pour les fonctions
Ik (Xl + YI' X2+ Y~,. . . , Xn+ Yn) suivi de quelques consequences.

5. Les formules qui sont analogues a la formule de Neumann
7t

Ii (Xl)= ~ J 10(2XI cos e) cos 2pe de
o

ont la forme suivante
IHp (Xl"'" Xn) Ik-p (Xl' . . . , Xn)
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6. La fonction h (PXI' p2 X2, . . . , pn xn) est representee par la serie suivante

Ik (PXI,p2 X2' . . . ,pn x,,)

~ Hi P,{ (p_p-l) Xl>'"
, (pn_p-n) xn}

I - ( )= L.. P - . k+i Xl' X2, . . . , Xn .
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OU Pi est un polynome d'AppelI. On a aussi la formule suivante:

ou h est une fonction de Bessel de premiere espece de n variables (voir [3]).

7. On a obtenu certaines formules recurrentes, comme par exemple,

(m=I,2,..., n),

n
2klk (Xl"" , Xn) = L: mXm {Ik-m (Xl' . . . , Xn) -h+m (Xl'" . , Xn)},

m=!

2P
~:t = h-pm + (~) h- (p-2)m + (~) I~-(p-4)m + . . . +h+m'

8. En appliquant les identites precedentes on a somme les series
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avec h=l~ (Xl' X2,"" xn).
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9. Dans son travail [I] B. Jekowsky a forme dans Ie cas OU n= 2 deux
equations aux derivees partieIIes qui sont analogues a I'equation differentielle
de Bessel. Nous avons egalement forme des equations analogues pour les cas
n=3 et n=4.
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Les demonstrations et des developpements donnes plus haut paraitront
dans Ie journal Matematicki vesnik, t. 1 (1964).
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