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UN THEOREME SUR LA CONVERGENCE UNIFORME DE LA SERIE
DE DIRICHLET A LA BORDURE*

Lazar Karad?ié

Théoréme — Pour que la série de Dirichlet
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converge uniformément sur les segments de I'axe de convergence
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ou bien que la condition (4) soit satisfaite aussi bien que les conditions suivantes:
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La somme particlle de la série (1) dans un point s=C+yi de I'axe de
convergence peut é&tre réduite a la forme
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* Présenté par D. Mihailovié, S. Fempl et S. Cetkovic.
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de la fagon suivante:
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En vertu des théorémes 1 et 2 du travail [1], Ia série (8) converge uni-

formément dans Pintervalle (8,2—:—8) si les conditions (2), (3) et (4) ou bien

les conditions (4), (5), (6) et (7) sont satisfaites. C’est alors que
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les suites (10) et (11) convergent en tout point ou la relation (12) est satis-
faite. Si la condition (4) est remplie, la relation (12) est satisfaite dans le cas
spécial. La relation (12) est, donc, satisfaite, sous la condition (4), dans
I’intervalle
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De (13), et en vertu du théoréme 2 du travail [1}, il s’ensuivent les relations (2)
et (3). Pourtant, si
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il résulte alors, en vertu du théoréme 1 du travail susmentionné [1], les rela-
tions (6) et (7). En résumant toutes ces conditions on arrive au théoréme
ci-dessus formulé.

Si les termes de la suite {A,} satisfont & la condition
Aa—Ay < v v 0 < Appg— A, —> 0

et si les conditions (2), (3) et (4) ou bien les conditions (4), (5) et (6) sont
satisfaites, I’axe de convergence R, {s}=C (|c| < o) est alors la ligne singu-
liere de la fonction f(s) qui est définie par la série (1).

Si
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la relation (12) est alors un cas spécial de la relation
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Il s’ensuit de la, en vertu du théoréme 2 du travail [1] ce résultat:

Pour que la série de Dirichlet
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converge uniformément dans Uintervalle o <<y <<B sur 'axe de convergence
R.{s}=C il faut et il suffit que la suite (14) soit uniformément limitée dans
cet intervalle et que
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a—2n+ 3,

la condition (14) est alors satisfaite dans le cas spécial pour y >

ot lim (e,y,—a,)=o, lim (A,+;—Ax,) = A. Ainsi, par exemple, la série de Dirichlet
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