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SUR LA SOMMABILITE D’UNE CLASSE DE SERIES SELON
UN PROCEDE DETERMINE*

Lazar KaradZic¢

Dans le présent article on a formulé les conditions nécessaires et suf-
fisantes pour que la série ayant la forme

() S a,—b,
1
converge lorsqu’elle est sommable selon le procédé
@) ~ 5ty () it O by
(O<u, () <t, t& (0, oo);tlinlu,, ®=1,n=1,2,3,...).

Théoréme 1 — Pour que la série (1), qui est sommable selon le procédé (2)
converge, il faut et il suffit que

Za,,2+b,,2 < o
1

Uiy )=ty )=0 (@), n—>00, t &0, 0) (r==%1, £2,..., £3).
Ce théoréme s’ensuit du théoréme 1 du travail [1].

2 1—b
Si la série (1) est sommable selon le procédé (2), la suite {lg > k} con-
k=1

~11—ay
verge, ce qui résulte d’une fagon évidente de la relation

B S s O G—than ) b= g S =% 1S ¢ (P, 00— Fory Oumy)
1 . n=1

1
l—ak

% (1—e "%y 4 Se—e T1fim1y(1—e ") P, 0,
0<a<1,0<b, <),
ol
S (1—e p <o

lorsque
Z a2+bk < oo,

* Présenté par D. Mihailovié, S. Fempl et S. Cetkovié.
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La relation (3) peut &tre écrite aussi sous la forme

4) D thany () Gyt (£) b= 2, Can—y than—y (t)

b
—Cap Ugp (t) =
Con—1 Con -

IgH _I—Copuyy () _l_z (P 0,—P,_ lQn ) (1—-e_H” ") 4

1_c2n 1M —1 (1)

Se(P Oy (l—e mtmny (1—e ) (o> 6> - >0,

Catta (1) < 1, 1E (0, )
ol

Z (1——6—1{'1—1(")2 < 00,

lorsque . 6x* < 0.
De (4), et en vertu du théoréme 2 du travail [1] il suit le résultat suivant:
Pour que la série
S thans () Gy —thn () by 15 (0, )

converge, il faut et il suffit que

&) S(at+b)lg,n < oo
1
© ; —1+0((lgn---lg,yn) 2)  (r=0, £ 1,...,+s)
ntr
n k-1
@) >N wm@=0(), 1< (0, »).

E=1
11 s’ensuit de 1a:

La série (1), les conditions (5) et (6) étant satisfaites, est sommable selon
le procédé (2) toutes les fois que la condition (7) est satisfaite.

n
Lorsqu’on écrit la somme partiele s,= 3 a; de la série ‘

k=1 /

®) > n /
a ,
sous la forme /

n 14 4q -
=Zak: zamk+ zank (P+q=n, amk>03 a”k<0)
k=1 =1 k=1
on peut alors, d’aprés le théoréme précédent, formuler ce

Théoréme 2 — Pour que la série (8) dont la somme partielle z agap
i

termes positifs et q négatifs, lim p=lim g=oc0 (p+q=n), et qui est som”

n—>o0 n—»o0

mable selon le procédé
© Sy (1)
1

(O<u, (<1, t&(0,00); limu, )=1,n=1,2,3,...)
[ ]
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converge, il faut et il suffit que
(10) > af <

Upiy (t)'—un (t)=0(an), r=41,42,..., £
De I’hypothése que la série (8) est sommable selon le procédé (9) il résulte

q
H (1 ""ank )

lim lg——— =4 (J4| <o, p+g=n).

1
n—ow 4

I1 a~am,

De cette relation ainsi que des relations (10) il résulte la condition nécessaire
et suffisante pour la convergence de la série (8).

Ainsi, par exemple, la série (8), si elle est sommable selon le procédé
Za,,e"*"" (c—0)
converge lorsque
Zanz < o0, 2(7\n+1—')\n)2 < %,

La série (8) converge également si elle est sommable selon le procédé

. 3+ 4o 4 . on-l P n
lim 22517 P % Pafn — lim ( ——") (S,.=Zak)

n-—>c P, n—o 7 P, 1

lorsque

Za,,2<°o, 2(%")2<w.

n

n
(p,.>0, Po= P>, n-—>w )
1

/
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