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--- --- --- ---La surface Pn bornee d'arcs-limites PoAo, Pn An (Po Ao = Pn An) d' equi-
distante Ao An de Ia droite Po Pn et du segment de cette droite entre les points
Po et Pn est

--- ~
Nous avons divise cette surface par Ies arcs-limites PI AI, . . ., Pn-I An-I

en parties (voir Ia fig. 1). Des points Ak, k = 0, I, 2,..., n-I, on a trace
les droites paralleles a Ia droite donnee Po Pn jusqu'a !'intersection avec l'are-
limite suivant au point Ak' +1' De cette far;on-ei on a obtenu une suite de

--- ~quadrilateres curvilignes Pk PkH Ak' H Ak' Si Pk Ak = PHI AHI = 1 et si
PkPkH=AkAk'+1=-Ig(l-ak) (O<ak<I), alors Ia surface de ee quadrilatere
curviligne est egale au nombre ak. Par consequent, Ies termes de Ia serie

(I)

A ~

P.,.-i

Fig. 1

P".. Q1'\

peuvent etre consideres comme surfaces des quadrilateres
---de Ia far;on susmentionnee. De meme an= An' An-

---Si Po Ao = I, il resulte evidemment de Ia figure

curvilignes formes

n n

L: ak< -Ig II (l-ak) =P
k=1 k=1
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II est egalement evident que les suites

sont equiconvergentes.

Si l'on representait aussi les termes de la serie

(2)
co

L bn (O<bn< 1)
1

selon Ie procede expose ci-dessus dans la meme figure, alors la serie

(3)
co
') an-bn
1

representerait la somme algebrique des surfaces de forme CnBn' Dn An' dont
les surfaces, pour n = 1, 2, 3,..., sont respectivement:

( 1- bl )al 1--,
l-al (1_I-bl )( 1

l-al

(l-aJ (l-aJ ),...
I-bl

II suit de la:

La serie (3), comme i1 resulte de la figure de falton evidente; converge
si l'ensemble de points: A,,, An', Bm Bn' converge vers un point situe sur
l'equidistante. Ce cas se produit si

1
. an 1 I

.
TI

n I-bk
11m-=, 1m -=.

n-toobn n-took=ll-ak

De meme, la serie (3) converge si

I
. an

1Im-= ,
n-too bn

1
.

TI
n I-bk

- C1m --
n-took=ll-ak

(O<C<oo),

car cette condition se reduit a la condition plus haut en ajoutant une con-
stante determinee a la serie (3). Si la suite

(4)
{ } U

n I-bk
}

or;= TI-n -
=ll-ak
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a sur Ie segment fini plusieurs points d'accumulation dont O<lim rxn

(3) est alors bornee et divergente, mais si lim rxn= 0 ou si lim rxn= 00
n400 n4°o

(3)

la serie

la serie

diverge.

Si

n

TI(I-ak)
k=1

0(1), n-oo,

la serie (3) converge alors absolument, car la surface du n-ieme quadrilatere
curviligne CnBn' Dn An se comporte asymptotiquement comme n-ieme terme
d'une serie absolument convergente.

De ce qu'on vient d'exposer, il resulte ce

Theoreme. - Si les termes des series divergentes (1) et (2) satisfont les
conditions:

(5) lim an = lim bn = 0,
n 4 00 n-» 00

(6) I
.

TI
n I-bk

C1m -=
n-too k=1 I-ak

(0< C< 00)

la serie (3) converge. Cette serie diverge si la condition (5) est remplie et la
suite (4) est une suite-nulle ou bien illimitee; elle est bornee' et diverge si ses
termes satisfont la condition (5) et la suite (4) possede sur Ie segment de lon-
guelir finie plusieurs points d'accumulation dont 0 < lim rxn.

n-too

Le resultat suivant est facile a demontrer.

Si les termes de la serie (3) satisfont les conditions:

alars
00

L an-bn < Ig C.
1

Dans les travaux [1] et [2] on traite un cas special du probleme de la
convergence des series ayant la forme (3). Dans ces series la constante arbi-
traire C doit avoir la valeur C = I.

Supposons que les series (1) et (2) ont les formes speciales suivantes

(7)
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ou bien

(8)
co

c'

L r
n,

I n

Si les termes des series divergentes (7) et (8) satisfont la condition (5),
ils satisfont alors Ia condition (6) a partir de k = 2. La suite (4) ne peut,
dans ce cas-ci, que cODverger vers un nombre C:~O.

D'apres ce qu'on vient d'exposer ci-dessus, nous obterons Ie resultat
suivant:

Si les termes des series divergentes (7) satisfont les conditions:

(0 < g < 00)

alors la serie

converge.

Si les termes des series divergentes (8) satisfont la condition

(0 < t < 00)

alors la serie

converge.

Si

I
. dnsn'

1lm-= .
d '

,
n-tco n Sn

. .
{

sn'
} {

rn'

}

,
et Sl les sUltes

sn
et

-;:::
possedent

sieurs points d'accumulation dont

sur Ie segment de longueur finie plu-

Iim sn'
>0 et lim

rn'
> 0,

n-too Sn n-tco rn

alors les suites

sont oscillatoires.
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,

). rn
hm - = t ,

rn
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