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COMPORTEMENT ASYMPTOTIQUE DES RESTES DE SERIES
CONVERGENTES A TERMES POSITIFS

Lazar Karad?ié

Si I'on envisage dans le plan de Lobatchewsky la suite de points
n .
(l) {Mn (sn, V,,)} (Sn: z Uy, uk>0)
i

dont la situation par rapport au systéme rectangulaire de coordonées Oxy est
déterminée au moyen des premieres coordonnées, on peut alors, commes I'au-
teur I’a démontrél), former, selon cette suite, la serie

2) i (1—e-¥n+t)thyv,
1
qui converge si
3) lim e®n th v, <<oo .
n—roo

A chaque série a termes positifs que ’on peut écrire sous la forme
q

(4) S 4,6, (0<a,<1,0<b,<1)
1

correspondra une suite de la forme (1). Lorsque I’on écrit cette série sous la

forme (2) i a,(1—e#U-t0) elle convergera, alors, selon la condition (3), si
1

. a
lim -———% —— <.

P n—1
T10-b0
k=1

Chaque paralléle a ’axe x, passant par le point M, a également pour
parallele la droite x=c,. Une telle svite {c,} correspondra & la série (4). Si
fim % <l Y o,

) O<m=Tia-b0 "= TI(1-b0
k=1 k=1

alors, lorsqu’on prend en considération le travail susmentionné U,
c,=0(1), n—oo.
Y L. Karadzié: Prilozi prouCavanju nekih problema iz teorije redova i jednoznaé-
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16 Lazar Karadzié

D’aprés ce qu’on a exposé précédemment, on pzut formuler ce
Théoreme — Si les termes de la série (4) satisfont a la condition (5), alors

Rn:; E akbkgoanir]’ n—o (0<0<1)
k=n-+1
D’aprés la condition (5) et en vertu de Uinterprétation géométrique la

n—1
suite {H(l — by) est divergente, c. a d. c’est unz suite —nullz. Sila série 36,

k=1
est, donc, divergente, cette suite diverge. Dc 1a, lorsqu’on envisage la série

de forme > u, (u,>0) et qu’on Iéciit sous la forme
i

D=2

1 i

n
la suite {H(]—xk)} est divergente. D’aprés le théoréme susmentionné le
k=1

=

n u
W)‘n (O< J, 7‘n<1)»
A

n n

>

reste de cette série se comportera d’une fagon asymptotique comme

ks u
Ri= > w=0"" noe (0<8<1),
k=n+1 7\n+1

. U, e
O< llm _-_nf___l‘_'"'""’i < llm - 1 - < oo,

o MTTA=%) "7 M=)
k=1 k=1

Si Uy

. L. L | . o 1
Ainsi, par exemple, chez la série E— («>1) lorsqu’on pose »,= ——,
nem n* n
¢ reste, d’aprés ce théoréme, se comporte d’une maniére asymptotique comme

) 1 1 n— oo, (0<e<1,0(—1

cE ne T (a— 1) (1 m
. . " o—1 1
C’est évident, car dans ce cas-ci on a H (1 — )~—f, n—o0.
k nt—1
Lorsqu’on prend en considération la condition (5), le reste de la série (4)
se comporte d’une maniére asymptotique comme

o0 n—1
R,= Z akbk*“lg(l“bk), H—>o0.

n+1

<1).

k=m

Résum¢é

ASIMPTOTSKO PONASANJE OSTATAKA KONVERGENTNIH REDOVA
SA POZITIVNIM CLANOVIMA

Lazar Karad?ié

U ovom ¢lanku pomocu geometrije Lobadevskog, dokazuje se stav:
Ako clanovi reda (4) zadovoljavaju uslov (5), tada je

R,= > abp=0a,.,, n—o (0<<6<1).
k=n+1



