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COMPORTEMENT ASYMPTOTIQUE DES RESTES DE SERIES
CONVERGENTES A TERMES POSITIFS

Lazar Karadzic

Si l'on envisage dans Ie plan de Lobatchewsky la suite de points

(I)
/I

(S/I = L Uk. Uk>O)
I

dont la situation par rapport au systeme rectangulaire de coordonees Oxy est
determinee au moyen des premieres coordonnees, on peut alors, commc l'au-
teur l'a demontreO, former, selon cette suite, la serie

(2)
00

L (l-e-ulli-l)thvll

I

qui converge si
(3) lim eSIl th VII< 00 .

11---+00

A chaque serie a termes positifs que l'on peut ecrire sous la forme

(4)
00

Lanbn (O<an<I,O<bll<l)
1

correspondra une suite de la forme (I). Lorsque I'on ecrit cette serie sous la
00

forme (2) Lan(l-elg(l-b/l»
1

eile convergera, alors, selon la condition (3), si

1
. an
1m n~-- <00.

n-->oo TI(l-bk)
k~l

Chaque parallele a l'axe x, passant par Ie point Mn a egalement pour
parallele la droite x = c". Une telle suite {cn} correspondra a la serie (4). Si

(5)
r an T- an

o
1m ~~< 1m ~---<OO,

< n-->00 TI(1 - bk)
/1-->00 TI(1 - bk)

k=1 k~l

alors, lorsqu'on prend en consideration Ie travail susmentionne 1),

cn=O(I), n-->oo.
1) L. K a r adz i c: Prilozi proucavanju nekih problema iz teorije redova i jednoznac-

'�ih analitickih funkcija pomocu geomettije Lobacevskog. Publikacije Elektrotehnickog fakulteta
Univerziteta u Beogradu, serija: Matematika i fizika, N2 42 (1960), Beograd.
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D'apres ce qu'on a expose precedcmment, on p~ut fo"muler ce
The 0 rem e .~ Si /es termes de /a serie (4) satisfont a /a condition (5), a/ors

00

Rn ~c L akbk ~ Oa,,+I,
k~n+1

n->oo (O<O~I).

D'apres la condition (5) et en vertu de ['interpretation geometrique la

{

n-I
suit,~

DY - bk) cst divergente, c. a d. c'est un:: suite - null~. Si la serie L bn

est, donc, diverg~nte, cette ~uite diverg~. D~ la, lorsqu'on envisage la serie
00

de forme L u" (u,,>O) et qu'on I'eclit sous la forme
1

O u"«-,1.,,<1),
An

est divergmte. D'apres Ie theoreme susmentionne Ie

reste de cette serie se comportera d'une fa~on asymptotique comme

Rn ~ '5' Uk ~ 0
U,,+l ,

k~"'-;:-I-I 1."+1

U U
0< lim n-I-~- ~ lim n-~--- < 00 .

n->", An TI(1- Ak) IHoo
An TI(1- Ak)

k~1 k~1

h 1 .' ~ 1 ex-I
Ainsi, par exemple, c ez a sene ~ - (ex> 1) lorsqu' on pose )'n ~ --

n~m
n(f.

n

e reste, d'apres ce theoreme, se comportc d'une maniere asymptotique comme
00 1 1 rJ.-l

Rn=
k~~+1

--;;;.
~ 0

(ex-I) (n+~'
n->oo, (O<O~ I,~<I).

Sl

C'est evident, car dans ce cas-cIon a fr (1 -
ex- 1

) '" -~ ,
k~m k

n(f.-l

Lorsqu'on prend en consideration la condition (5), Ie reste de
se com porte d'une maniere asymptotique comme

00 n-l

R" = L akbk'"'" TI(1 - bk), n -> 00 .
n+l k~1

n-> 00 .

la serie (4)

Resume

ASIMPTOTSKO PONASANJE OSTATAKA KONVERGENTNIH REDOV A
SA POZITIVNIM CLANOVIMA

Lazar Karadiic

U ovom cianku pomocu geometrije Lobacevskog, dokazuje se stay:
Ako Clanovi reda (4) zadovoljavaju us/ov (5), tada je

R=n
00

L akbk ~. 0 an+l,
k~ll+l

n-> 00 (O<6~ 1).


