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SUR QUELQUES PROCEDES DE SOMMABILITE

Lazar Karad?ié

Dans le travail [2] 'auteur a démontré comment on peut, au moyen de
la géométric de Lobatchewsky, illustrer le procédé de sommabilité des séries a
termes positifs. Le présent travail décrit comment on peut, a l'aide de cette
méme géométrie, illustrer le procédé de sommabilité d’une suite 4 termes positifs.

Envisageons une série fonctionnelle

(1) f(t)-_—isnun(t)
ol 1
) 0<s,<M; 0<u,(t)<1, tE€(0,0) (n=1,23,...).
Lorsqu’on écrit cette série sous la forme
2. s
12) f@O)=M —”(l~e’g(1"”n(’)>
( ® le )

il existe alors, évidemment, dans le plan de Lobatchewsky une suite de points
{M,} selon laquelle cette séric a été formée (2). Cette série converge sans te-
nir compte du fait si la suite {s,}, qui satisfait 4 la condition (2) est conver-
gente ou n’est pas convergente, si la suite

— S Nt e (0, o)
11 (1—uk (t))

est bornée (2). Il s’ensuit de 13, compte tenu de la condition (2), que la série
(1) converge toujours si

3) 0< ﬁ(l-uk O)<1. £ O =)

k=1

La convergence de cette série dépend de la convergence de la suite {s,}, dont
les termes satisfont & la condition (2), uniquement dans le cas lorsque #—~ o et que

limu, () =0, n=1,2,3,...
> o
) lim H(1~uk (t)):l.
t—>% k=1
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. . . _ s
C’est évident, car alors la distance entre les arcs limites: E" thv,, n=1,2,3,...

tend vers le zéro. Donc, si la suite {s,} converge et si les conditions (3) et (4)
sont satisfaites, alors

0
list,, u,(t)= lim g, =s.
1 n— o

t— o

Pourtant, si

>

lim 5: Sy, () =5
1

on ne peut pas toujours déduire également la convergence de la suite {s,}.
Afin d’étre 3 méme de tirer la conclusion inverse nous nous servirons de la
suite de paralléles x={c,} des droites I,, n=1,2,3,... qui sont tracées a tra-
vers Ja suite susmentionée de points {M,} selon I’axe x. Si cette suite con-
verge, il résulte alors de la relation

s
A =etn (t=n)

n=1
) IT (1)
k=2
aussi la convergence de la suite {s,}. La suite {c,} converge si la série

(6) i (cn+1 - C,,)

converge également.
De la relation (5) il résulte

) Ca Comy = —Ig " (1~ ttyy (n)), n=1,2,3,...

S,,_l

Par conséquent, le reste de la série (6) peut &tre écrit sous la forme

-

i (k—Ck-p)=— 3 lng(l—uk_1 (n))

k=n+1 k=n+1

(Pk=“b=0 (1), n— oo).
Sk
Comme, d’aprés (4)
lim 3 g (1—14,H (n))=0,
= g=nt1
il est, dans ce cas-ci )

lim S lgpk<1—uk_1 (n)>=0.
B> ® =t
Il s’ensuit de 14 que le reste de la série (6) est une suite-nulle c.ad.

oo
lim 5 (ck—cx-1)=0.
> k=n+1
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La série (6) est, donc, convergente lorsque
®) Ch—Ch1=0 (lg (! —~u,1(n)) ), n— oo,
et lorsqu’elle est convergente, la suite

cp=C +(co—c)+...+(Ch—Cpy)

est également converg:nte.
De (7) et (8) il résulte

Sp— Sy—
Ig ( 1+ J’JJ,,)
Cn—Chn_q Sh Sp—3Spn—1
s = L 1 =0 (1), A oo,

81—ty () 1g(1—u, , (1) Uy ()

De la, de la sommabilité de la suite {s,} selon le pro=édé susmentionné, on
peut conclure également sa convergence, si cette condition est satisfaitz. Si
la suite a la forme
’ oy ’ — ’ o0
Sp=0y — 0, "—"(Tn " *n (GH,G" -"n’”nIZO)
il résulte aussi sa convergencz, si elle est sommable selon le procédé ci-dessus
et si

I

SnSi1 g (1), n-oo
Up—y (n)

L)

c.ad. si les suites

’ ’ rr rr ~ ’ - ’ 1’ -
{“n ~ %n 'IJ [S’g:_‘i—,l} {1_1;_1} {l_t_l}
b ’ b
() s (1) Uy (1) Uy (1)
sont bornées.
D’aprés ce qu’on vient d’exposer, on peut formuler ce

Théoréme — Si les termes de la suite fonctionnelle {u, (1)} satisfont a
la condition

O0<u, (<1, t&(0,0), n=123,...,
et aux conditions (3) et (4), il résulte alors, de la sommabilité de Ila suite {s,}
d’aprés le procédé

S 0t (1)

la convergence de la suite {s,} lorsque la condition de la convergence

s,,~s,,4..1:0<u,,ﬁ1 (n) ), n— oo
est satisfaite.
Ainsi, par exemple, de la convergence des entourages arithmétiques élargis

PoSotPiSit -t DaSa
P,

n
(P,,:Zpk—mo, n—>oo)
0
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il résulte la convergznce d: la suite {s,}, si la condition de la convergence

Sn—-S,,.,l:O(I;T”), naoo;

n

est satisfaite.

De méme, de ce méme théoréme il résulte la convergence de la suite
{s,} si elle est sommable szlon le procédé

00 xll
I
0 n!
lorsque la condition de la convergence
1
Sp— Sn-1 =0 P n—00,
Vn

est satisfaite [1].
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Résumé
O NEKIM POSTUPCIMA ZBIRLJIVOSTI

Lazar KaradZié

U ovom radu je prikazato kako se pomocéu geometrije Loba&evskog moze
ilustrovati postupak zbirljivosti nekog niza sa pozitivnim ¢lanovima. Tako,
koristeéi se rezultatima iz rada [2], dolazi se do slijedeéeg stava:

Ako élanovi funkcionalnog niza {u, (1)} zadovoljavaju uslov
0<u, (<1, tre0,00), n=1,2,3...,

i uslove (3) i (4), tada iz zbirljivosti niza {s,} po postupku
S sty (2)
t

slijedi konvergencija niza {s,} kada je uslov konvergencije

Sil_snflfo (un-*l (”)): n—o0
zadovoljen.



