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O JEDNOM REDU
Dragomir Z. Pokovi¢

Uo&imo skup M svih prirodnih brojeva oblika m”, gde su m(>1) i
n(>1) prirodni brojevi. Uredimo M po veli€ini i oznaimo mu elemente sa
a; (=12, ...).

Oznatimo sa P skup brojeva b,=q,—1 (i=1,2, ...).

Prvih deset ¢lanova skupa P su:

3, 7, 8, 15, 24, 26, 31, 35, 48, 63.

|
Dokazaéemo da je B L.
i=1 b;
. d 1
Uotimo zbir S,= — -
v=2 VY
Oznadimo sa ¢; (i=1, 2, ... ,p) (c;<cy<:--<c,) one ¢&lanove skupa

{2,3,4,5 6, ...,n—2, n—1, n} koji nisu elementi skupa M:
Sabirke zbira S, razdelicemo u sledeéih p grupa

1 1 1
(1) — =t (R <n<ehth;
cl C12 clkn
1 1 k kot 1
@ —+—+ -+ (cxle<n<<eyletly;
cy CyP cykr
1 1 1 kp+1
) e R E O S (cka<n<CpP ).
¢, ¢t cf?
Zbir i-te grupe je
1
1 ¢ 1 B 1
| L =1 cki(g-D
¢

Zato je
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ili

n—1 1 r 14
13 N % 1
v=2V i c—1 n i=1 c’ki (¢—1
q(n)
1o $ 1
i=1 bx n i=1 cik'(ci_l)

(g je indeks najveceg b; koji nije veéi od n—1).
Da bismo dokazali navedenu relaciju, treba jo§ pokazati da je

. r 1
lim —
" ki - 1)

: ‘Uvedimo oznake: -

|2 1 14 1
S(l, = 5 S (r+ 1, p)= N
P ig1 eki(e;— 1) ) i=Z+l ciki(e;— 1)

Znadi da je:
. SL,p=S{,HN+Sr+1,p)

[p i r(< p) su zasada dva proizvoljna prirodna broja].
Neka je €(>0) proizvoljan broj. '

Posto je
p 1
Sr+1,p< —_—
i=ZH ci(c—1)
i kako je red
had 1
=1 ¢(e;—1)

konvergentan, postoji takav prirodan broj r, da za svako r>r, i proizvoljno
p (>r) bude

S(r+ 1,p)<—;—.

Fiksirajmo jedno takvo r>r;.

S obzirom da je limS(l,r)=0 (jer k,->«), postojae takav prirodan
=

broj p, da za svako p>p, bude
€
S(Ln<—.
) 2

Fiksirajmo jedno takvo p>p,.
Znadi da je:

S(,p)=SA,N+Sr+1,p)< %+—§—=s.
lim S(1,p)=0.

n—r w
Ovim je dokaz zavrien.
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Résumé
SUR UNE SERIE
D. Z. Dokovié
1 .
En décomposant la somme Z ~, ©n groupes (1), ), ..., (p), on obti-
=2

ent la formule suivante

a(m 1 1 4 1
Zf T 2.

ol les b; sont les nombres naturels m¥Y—1 (m et v nombres naturels > 1),
et ¢ I'index du plus grand des nombres b, qui ne dépasse pas n— 1

Cette remarque est développée dans l’article suivant:
D. Dokovic — D. Kurepa: On the summation of fundamental fractions

(Bulletin de la Société des mathématiciens et physiciens
de Ia R. P. de Serbie, t. X (1958), p. 35—42).



